GERCEK SAYI DiZiLERi

Dizi TANIMI: Pozitif tam sayilar kiimesinden gercek sayilar kiimesine tanimlanan
her fonksiyona gergek sayi dizisi ya da kisaca dizi denir.

f:Z" - R ve f(n) = a,, olmak lizere Vn € Z* icin f(n) € R olur.
1.terim f(1) = a4

2. terim f(2) = a,

3. Terim f(3) = a;

n.terim olan f(n) = a,, seklinde gosterilir.

n. terim olan a,, terimine dizinin genel terimi, n sayisina dizinin indisi denir.
Genel terim dizinin bltln terimlerini Gretir. Genel terimi a, olan dizi (a,) olarak
gosterilir.

Genel terimi verilmeyen sayi gruplari dizi belirtmez.

(ay) = (aq,a5,a3,a4, ", ap, ) dizisinde a;, a,,a3, a4, *, ap, - gergek sayilarina
dizinin terimleri denir.



SORU

Asagida verilen fonksiyonlarin Vn € Z* icin bir gercek sayi dizisi olup olmadigini bulunuz.

a) f(n) = =

2n—1
3n—1

b) f(n) =

o) f(m)=Vn2 -4 +¥n—7

d) f(n) = log(n® - 36)



SONLU Dizi

ke Z* ve A, € Z" ise A, = {1,2,3,.., k} kimesinden reel sayilara tanimlanan her
fonksiyona sonlu dizi denir.

a,:A; = R ise a, sonlu dizisinin elemanlari (a4, a,, as, as, -, a;) bigiminde
gosterilir.

SORU

A:=1{1,2,3,4,5} vea, : As = R olmak Uzere

(a,) = ( )sonlu dizisi tanimlaniyor.

Buna gore (a,,) dizisinin terimleri ¢garpimi kagtir?



SABIT Dizi

Ce R ve Vn € Z* icin genel terimi a,, = c olan diziye sabit dizi denir.
a, =c,a, = ¢, as = ¢, .. bicimindeki sabit dizi

(a,) = (¢, c,c ¢, ) seklinde gosterilir.

SORU
Genel terimia,, =2k(n —1) +3n—1

olan dizi sabit dizi olduguna gore acz degeri kactir?

SORU

k—-3n oy ge e v .
a, = (4n+2) sabit dizi olduguna gore

(a,) dizisinin ilk 40 terim toplamini bulunuz.



ESIT DIiZILER
vn € Z%icin a,, = b, oluyorsa (a,) ve (b,,) dizilerine esit diziler denir.

(a,) = (b;,) seklinde gosterilir.

SORU

4n2—9)

(an) - (Zn—k
(bn) = (2n + 3)

dizileri esit olduguna gore k degeri kagtir?



GENEL TERiIMIi VEYA iNDIRGEME BAGINTISI VERILEN BiR SAYI DiziSiNIiN
TERIMLERI

Bir terimi kendinden onceki bir veya birka¢ terim cinsinden tanimlanabilen dizilere
indirgemeli dizi, tanimlama bagintisina da indirgeme bagintisi denir.

SORU

Ap+1= A, + 61 indirgeme bagintisi ile verilen
(a,) dizisinde a; =4 olduguna gore (a,,) dizisinin
genel terimini bulunuz.



SORU 2020/AYT

(a,,) gergel sayilar dizisi her n pozitif tamsayisi icin

(—-1)"an
2

Apiq1 = Ap + esitligini saglamaktadir.

az = 18 olduguna goére a4, kagtir?



SORU
Aniz =4Ap41 — S5a, (n=1)
biciminde indirgeme bagintisi verilen(a,,) dizisinde

a, = 1 ve a; = 3 olduguna gore a¢ +a- toplamini bulunuz.



SORU

2.a

~ (n=>1,n€Z)

Bir (a,,) dizisinde a; = 20ve a,,41 = —

indirgeme bagintisi veriliyor.

Buna gore bu dizinin 20 terimi kagtir?



SORU

(n?-16)(3n+5)
5n-9

Genel terimi a,,= olan dizinin hangi terimleri negatiftir?



Soru

. . 5n+3 . o . v . . .
Genel terimia,, = P— olan dizinin (2, 6) araligindaki terimlerini bulunuz?

Soru:

(a,) = (—3112 +10n — 5) dizisinin en biiyiik degeri kagtir?




ARITMETIK DIZiLER VE OZELLIKLERI
Ardisik terimleri arasindaki farkin sabit oldugu dizilere aritmetik dizi denir.
(a,,) aritmetik dizisinde

a, —a; =az —Qa, = a4 —az =...= A,.1 — A, = d olacak sekilde bir d gercek
sayisi vardir.

Bu d sayisina aritmetik dizinin ortak farki denir.
Ik terimi a4 ve ortak farki d olan bir (a,,) aritmetik dizisinin genel terimi
a,=a;+(n—-1)-d

ile bulunur.



OZELLIK:
Bir aritmetik dizide n€ Z* ve p < n ise
a,=a,+(n—-p)-d

olur.

OZELLIK:
Bir aritmetik dizinin n. terimi a,,, p. terimi a,, olmak Gzere

bu dizinin ortak farki

d =

ile bulunur.



SORU

ilk terimi 4 ve ortak farki 3 olan bir aritmetik dizinin 10. terimi kactir?

SORU
(a,,) bir aritmetik dizidir.
azo0 = 119

a.5 = 89 olduguna gore ag degeri kagtir?



OZELLIK:

Sonlu bir aritmetik dizide bastan ve sondan esit uzaklikta bulunan terimlerin
toplami birbirine esittir.

(a,) = (aq,a3,a3,...a,_1,a,) dizisinde

a,+ta,=a;+a, {=az3+a, ,=...=a+ a,_gyqo0lur.

OZELLIK:

Bir aritmetik dizide her terim kendisinden esit uzakliktaki terimlerin aritmetik
ortalamasina esittir.

.. Ap+ktaAp—k
k<picin a, = LAl > P== olur.




SORU 2018/AYT
Terimleri birbirinden farkli ve ortak farki r olan bir (a,,) bir aritmetik dizisi igin

a; = 3r
Ag = A,.ay esitlikleri veriliyor.

Buna gore a degeri kagtir?

SORU
(a,,) bir aritmetik dizi olmak lzere

a, + ag + aq1p = 15 olduguna gore a; + a,41 toplamini bulunuz.



SORU

30 ile —24 sayilari arasina, bu sayilarla birlikte azalan bir aritmetik dizi olusturacak
sekilde 8 terim yerlestiriliyor.

Buna gore olusan bu dizinin 6. terimini bulunuz.



BiR ARITMETIK DiZIiNIN iLK n TERIMININ TOPLAMI

Ortak farki d olan bir aritmetik dizinin ilk n terim toplami S, ile gosterilirse

Sp =5 (2a; + (n—1)-d) =~ (ay + ay) olur.

SORU
ilk terimi 5 olan bir aritmetik dizinin ilk 30 teriminin toplami

1020 olduguna gore bu dizinin 5.terimini bulunuz.



SORU

9 kisilik bir 6grenci grubunda 6grencilerin agirliklari bir aritmetik dizi olusturmaktadir.

En hafif 6grenci 50 kg dir.

Tum 6grencilerin agirhiklarin toplami 558 kg olduguna gore en agir 6grenci kag kilogramdir?



GEOMETRIK DIZILER VE OZELLIKLERI
Ardisik terimleri arasindaki oran sabit olan dizilere geometrik dizi denir.

Bir (a,,) geometrik dizisinde Vn € Zigin

aAn+1
an
denir.

= r (a, # 0) ise r gercek sayisina (a,,) geometrik dizisinin ortak ¢arpani

Ik terimi a4 ve ortak carpani r olan (a,,) geometrik dizisinin genel terimi

a, = aq-r* 1 ile bulunur.



OZELLIK:
Ortak carpani r olan (a,,) geometrik dizisinde 1 < k < nve k€ Z* olmak tzere

a, = a, - " *olur.

OZELLIK:

Sonlu bir geometrik dizide bastan ve sondan esit uzaklikta bulunan terimlerin
carpimi birbirine esittir.

(ay,) = (aq,a;3,a3,...a,_1,a,) dizisinde

a, a,=0a, " Au_1 =03 Ay_3 =...= Ak * Ay_+1 Olur.



SORU

ilk terimi a; = 2 ve ortak ¢arpanir = V2 olan

bir (a,,) geometrik dizisinde a, + a- toplaminin degeri kagtir?



SORU

Pozitif terimli bir (a,,) geometrik dizisi icin

as ag ag aqg

= 121 olduguna gére ag terimini bulunuz.
az as



SORU 2020/AYT
Butiin terimleri pozitif ve ortak ¢carpani r olan

bir (a,,) geometrik dizisi igin

1
a1=§+r , a7 =as +12.a3

buna gére ag kagtir?



Bir Geometrik Dizinin ilk n Teriminin Toplami
Ik terimi a4 ve ortak ¢arpani r olan ( a,,) geometrik dizisinin ilk n teriminin toplami
1—1rT

1-r

Sn = aq. olur.

SORU
Pozitif terimli bir (a,,) geometrik dizisinde
ag = 8 ve a;; = 64 olduguna gore bu dizinin

ilk 11 teriminin toplamini bulunuz.



SORU
Bir (a,,) geometrik dizisinin ilk n teriminin toplami S, dir.

az; = 4 ve a; = 64 olduguna gére Sg yi bulunuz.



FIBONACCI Dizisi
Ik iki terimi 1 ve bundan sonraki her terimi kendinden énceki iki teriminin toplami

olan diziye
Fibonacci dizisi denir. (F,) = (1,1,2,3,5,8,13,21,34,55,89, ...) olur.

SORU
(1,1,2,3,5,8,a—b,21,34,a +b,89,...)

dizisi Fibonacci dizisi olduguna gore a.b ¢carpimi kagtir?



ORNEK

1+2+3 1+2+3+4 14+2+3+...+n
1 3 6 10 . n(n+1)
2

1 den n ye kadar ardisik sayilarin toplami seklinde yazilabilen sayilara

uggensel sayilar denir. Bu sayilarla olusturulmus diziye ise liggensel sayi dizisi denir.

1=1

3=1+2
6=1+2+3
10=1+2+3+4 ucgensel sayilarla olusturulan dizi ise

15=1+2+3+4+5

: (a) =(1,3,6,10,15,..,. 222 )
n(n+1)
5~ 1+2+3+...+n seklinde olur.



